
PRŮBĚH FUNKCE

f(x) = ex

x + 1 1

ex

1) D(f) = R − {−1} znaménko f(x):
−1

− +

2)

f ′(x) = ex · (x + 1) − ex · 1
(x + 1)2 = ex · x + ex − ex

(x + 1)2 = x · ex

(x + 1)2

f ′(x) = 0 pro x · ex = 0, tj. x = 0 znaménko f ′(x):
−1 0

− − +

rostoucí v (0, ∞)

klesající v (−∞, −1) ∪ (−1, 0) lokální minimum E[0, 1]: f(0) = e0

0 + 1 = 1

3)

f ′′(x) = (1 · ex + x · ex) (x + 1)2 − xex · 2(x + 1)
(x + 1)4 = (x + 1) [(ex + xex) (x + 1) − 2xex]

(x + 1)4 =

= ex · x + ex + x2 · ex + x · ex − 2xex

(x + 1)3 = ex
(
x2 + 1

)
(x + 1)3

f ′′(x) ̸= 0 znaménko:
−1

− +

konvexní v (−1, ∞)
konkávní v (−∞, −1) nemá inflexní bod

4) asymptoty:
svislé:

lim
x→−1+

ex

x + 1 = e−1

0+ = ∞

lim
x→−1−

ex

x + 1 = e−1

0− = −∞

 svislá asymptota x = −1

vodorovné:

lim
x→∞

ex

x + 1 =
[∞

∞

]
L.P.= lim

x→∞
ex

1 = ∞

lim
x→−∞

ex

x + 1 = 0+

−∞
= 0


vodorovná asymptota y = 0 pro x → −∞

GRAF:

−1

šikmá: y = ax + b

a = lim
x→∞

f(x)
x

= lim
x→∞

ex

x(x + 1) = lim
x→∞

ex

x2 + x
=

=
[∞

∞

]
L.P.= lim

x→∞
ex

2x + 1 =
[∞

∞

]
L.P.= lim

x→∞
ex

2 = ∞ −→ není

a = lim
x→−∞

f(x)
x

= lim
x→−∞

ex

x(x + 1) = 0+

∞
= 0 −→ není

nemá šikmou asymptotu


