
Př: Vypočti determinant

a) ∣∣∣∣∣∣∣∣
2 1 0 0
1 2 1 0
0 1 2 1
0 0 1 2

∣∣∣∣∣∣∣∣ = Vybereme řádek/sloupec s největš́ım počtem NUL

a pak použijeme Laplace̊uv rozvoj

(je jedno, zda se použije 1. řádek, 4. řádek, 1. sloupec, 4. sloupec)

Zvoĺıme třeba 1. řádek

= 2 · (−1)1+1 ·

∣∣∣∣∣∣
2 1 0
1 2 1
0 1 2

∣∣∣∣∣∣+ 1 · (−1)1+2 ·

∣∣∣∣∣∣
1 1 0
0 2 1
0 1 2

∣∣∣∣∣∣
+ 0 · (−1)1+3 ·

∣∣∣∣∣∣
1 2 0
0 1 1
0 0 2

∣∣∣∣∣∣︸ ︷︷ ︸
=0

+0 · (−1)1+4 ·

∣∣∣∣∣∣
1 2 1
0 1 2
0 0 1

∣∣∣∣∣∣︸ ︷︷ ︸
=0

= 2 ·

∣∣∣∣∣∣
2 1 0
1 2 1
0 1 2

∣∣∣∣∣∣
2 1 0
1 2 1

− 1 ·

∣∣∣∣∣∣
1 1 0
0 2 1
0 1 2

∣∣∣∣∣∣
1 1 0
0 2 1

=

= 2 · (2 · 2 · 2 + 1 · 1 · 0 + 0 · 1 · 1− 0 · 2 · 0− 1 · 1 · 2− 2 · 1 · 1)
− (1 · 2 · 2 + 1 · 1 · 0 + 0 · 0 · 1− 0 · 2 · 0− 1 · 1 · 1− 2 · 1 · 0)

= 2 · (8 + 0 + 0− 0− 2− 2)− (4 + 0 + 0− 1− 0) = 2 · 4− 3 = 8− 3 = 5
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b) ∣∣∣∣∣∣∣∣
1 −2 1 0

−1 2 −4 2
1 −4 1 1

−2 2 1 0

∣∣∣∣∣∣∣∣ = Nejv́ıc počet nul je v posledńım sloupci =

= 0 · (−1)1+4 ·

∣∣∣∣∣∣
−1 2 −4
1 −4 1

−2 2 1

∣∣∣∣∣∣︸ ︷︷ ︸
=0

+2 · (−1)2+4 ·

∣∣∣∣∣∣
1 −2 1
1 −4 1

−2 2 1

∣∣∣∣∣∣
1 −2 1
1 −4 1

+ 1 · (−1)3+4 ·

∣∣∣∣∣∣
1 −2 1

−1 2 −4
−2 2 1

∣∣∣∣∣∣
1 −2 1

−1 2 −4

+ 0 · (−1)4+4 ·

∣∣∣∣∣∣
1 −2 1

−1 2 −4
1 −4 1

∣∣∣∣∣∣︸ ︷︷ ︸
=0

= 2 ·
(
1 · (−4) · 1 + 1 · 2 · 1 + (−2) · (−2) · 1

− 1 · (−4) · (−2)− 1 · 2 · 1− 1 · (−2) · 1
)

−
(
1 · 2 · 1 + (−1) · 2 · 1 + (−2) · (−2) · (−4)

− 1 · 2 · (−2)− (−4) · 2 · 1− 1 · (−1) · (−2)
)
=

= 2 · (−4 + 2 + 4− 8− 2 + 2)− (2− 2− 16 + 4 + 8− 2)

= 2 · (−6)− (−6) = −12 + 6 = −6
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